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TAXA DE MAIS-VALIA, TRABALHC COMANDADC E
TAXA DE LUCRO: UMA ABORDAGEM FUNCIONAL

Jean—-Luc Rosinger*

Resumo A partir de diversas definigoes aceitas do trabalho neces-
sario, construimos a relacao funcional entre taxa de mais-valia e
taxa de lucro. Esta construgao implica na escolha de uma mercado-
ria, cuja medigdo em trabalho comandado reflete o grau da explo-
racdo . Discutimos a escolha dos média fisicos que permitem a pas-
sagem da medigdo em valores a medigao em pregos. A explicitacgao
destas relacgoes no quadro da teoria do valor-trabalho confirma a

pertinéncia da teoria marxiana da exploragao.

Résumé A partir de diverses définitions courantes du travail
nécessaire, nous construisons la relation fonctionnelle entre taux
de plus-value et taux de profit. Elle met en jeu le choix d'une
marchandise dont la mesure en travail commandé reflete le degré de
l'exploitation. Nous discutons le choix des media physiques qui
permettent le passage de la mesure en valeur a la mesure en prix.
L'explicitation de ces relations dans la cadre de la théorie de

la valeur - travail confirme 1la pertinence de la théorie marxienne

de 1l'exploitation.

* do Curso de Mestrado em Economia/UFBa.
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E de bom tom, hoje, reduzir a teoria do valor-trabalho de Marx
as suas fungbes dentro do discurso tedrico. Autores simpaticos

a tradigdo classica, frequentemente chamados de "neo-ricardia-
nos" ou de "marxistas algébricos", honram o principio de Ockham:
nao devemos multiplicar os seres mais do que o necessario. Nio
ficou demonstrado que o sistema das quantidades fisicas rende

0os mesmos servigos, e melhor, que o dos valores ? E mais: a
teoria do valor-trabalho, nas mdos de Marx, nao conduz a dedu-

goes erroOneas ?

0 objeto deste trabalho é defender uma tese oposta a partir de
uma problematica particular intimamente ligada a teoria do valor-
trabalho na produgao capitalista: a da relacdo entre mais-traba-
lho e lucro, taxa de exploragao e taxa de lucro. Sujeitas a
gualificagoes menores - ninguém pode aceitar, hoje, a problema-
tica da transformagao como ilustrada no modelo a cinco ramos

do livro 3 do Capital , nem a taxa de lucro cooraziao de valores
- as, teses substanciais de Marx-s3ao confirmadas. As relacgoes
funcionais entre grandeza do mais-trabalho e grandeza do lucro
aparecem univocamente determinadas no quadro de uma teoria do

valor-trabalho bem compreendida.

Numa primeira segdo, introduzimos o conceito de valor-trabalho
pertinente para o estudo. As diversas definigoes do trabalho
necessario e portanto da taxa de mais-valia propostas na literatu
ra recente formam a base para a derivacao das correspondentes
relagOes funcionais entre taxa de mais-valia e taxa de lucro

na sequnda secao: Estas relagoes sao avaliadas na secao seguinte.
Destaca-se o parentesco com a fronteira lucros/salarios da teo-
ria dos pregos de produgao; o papel da selecdo adequada de "mé-
dia" fisicos para expressar o trabalho abstrato; enfatiza-se

as consequéncias de uma plena compreensao da teoria do valor-

-trabalho. A ultima secdo retoma a conclusdo principal.
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A fim de dissipar ambiguidades a respeito do conceito de valor
gue utilizaremos, € necessario especificar, da melhor maneira

que podemos, a sua significagdo no ambito deste trabalho.

E bem sabido que o trabalho abstrato como o valor refere-se a
duas determinagoes: uma determinagao qualitativa e uma quanti-
tativa. Isto evoca forma e conteudo no sentido seguinte: a
unidade social na produgdo capitalista nasce da equivaléncia
das mercadorias na troca, da qual surge a forma-valor; esta
forma do valor tem, na teoria marxiana, uma relagao intrinseca
com uma doutrina da produgdo, isto é, com o trabalho enguanto
atividade genérica humana, e a. guantidade de”ffabalho abstrato
na produgao determina o "quantum" de valor. A possibilidade

de escrever um conjunto de equagoes para calcular os valores
das.mercadorias passa pela explicitagao de que as quantidades
de trabalho sao gquantidades de trabalho abstrato, o que pres-
supde a andlise da forma-valor. Em dltima andlise, é o carater
social do trabalho que fornece o sentidos das equagoOes do "sis
tema” dos valores. Poderiamos acrescentar gue € somente na pro
dugao capitalista - no processo de produgao operado pelo capi-
.tal com a forga de trabalho comprada enquanto mercadoria - gue
o conceito de valor adquire sua legitimidade, o trabalho abs-

trato tornando-se abstracgao real.{l)

A produgao de mercadorias sendo produgao a partir de trabalho
e de mercadorias, o calculo dos valores enguanto gquanta de txra
balho abstrato necessita do conhecimento das quantidades de
mercadorias utilizadas como insumos nos processos de produgao,

bem como das quantidades de trabalho homogéneo diretamente

(1) A respeito desta nltima observacdo, menos explicita na
obra de Marx, ver Uno "(1964) p. 32, nota 2, e os trechos do
Capital ali referidos.

Em Portugués, Ruy Fausto publicou uma profunda andlise do con-
ceito de valor. Ver Ruy Fausto (1983) pp. 89-138.
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(2)

aplicado em cada processo. Seja, portanto, A a matriz

das quantidades de insumos, representando a quantidade

- S
da mercadoria i utilizada nalgroduqéo de uma unidade da mer-
cadoria j ; e 1 o vetor-linha das quantidades lj de tra-
balho abstrato diretamente utilizado nos n processos de pro-
dugao. Faremos as suposig¢des habituais na formalizagao simples
da teoria do valor-trabalho: auséencia da escolha das técnicas

e da produgao conjunta;o trabalho € o uUnico insumo nio produ-
zido ; unicidade db periodo de producdo e auséncia do capital
fixo; processo de produgdao do tipo "point-input-point-output"
(ver Morishims (1973) e 12): 0 wetor 1 “seri, ndemais. suposto
estritamente positivo (todos os processos de producdo utilizam

(3)

trabalho), e a matriz A produtiva. O vetor-linha dos valo

res, Wy SB escIieve:

(1) VA + 1=y

(2) 'Sao conhecidas as dificuldades ligadas a "reducdo" dos tra-
balhos heterogéneos em trabalho homogéneo. Nao obstante, deve
ser entendido gue o processo de trabalho na indistria moderna
cria o trabalho simples social na "unicidade de medicao entre
funcao do homem e funcdo da maquina" (Sohn-Rethel (1973) p. 202).
Alfred Sohn Rethel é autor de uma densa reflexio sobre esta
problematica (ver Sohn Rethel (1973) pp. 174-227). Ver também
Uno (1964) pp. 32-35, notas 2 e 3 .

' “Esta observacgdo, decerto, nio encerra a discussao em torno da
significagao da "redugao" em Marx.

(3) A significagdo economica da produtividade da matriz A &
que o sistema economico pode produzir gualquer lista de bens.
A sendo produtiva, a sua raiz caracteristica dominante, A BT,

-

€ menor que 1 .

E Util relembrar algumas propriedades bem conhecidas das matri
. . . < - T
zes semi-positivas decomponiveis:

(i) a raiz caracteristica dominante é ni3o negativa; associada
a ela, existe um auto-vetor nao negativo.

(ii) (Q1 ~ a)"! existe e € ndo-negativa se e somente se,
¥ sendo um nimero real, ¥al(a).

{9 93) Z 5% = {(¢T ~ A)_l se LP::»(A).

oy
¥ k=0 Y

As demonstragoes sao fornecidas em Nikaido (1968) pp. 87-108.



No quadro de nossas hipdteses, Vv sera estritamente positivo.
Queremos chamar a atengao sobre a dupla leitura possivel desta
equacdo: v tem de fato uma dupla significagao. O valor emer-
ge como determinado quantitativamente enquanto grandeza abso-
luta e como relacao de troca regulando a produgao; "quantum"
de trabalho abstrato e medigao do produto garantindo a igual-
dade dos produtores numa economia mercantil fictiva.(q} Nesta
segunda determinagao, o valor permite uma reprodugao "no eqﬁi%
1ibrio" - isto é, permite a reprodugao com relagoes de troca
proporcionais aé trabalho direta e indiretamente aplicado na
producdao de cada mercadoria. Esta dupla leitura nao sera sem

consequéncias para nossas discussces posteriores.

A dualidade dos valores com as quantidades fisicas produzidas
é também particularmente relevante. O vetor-coluna do produto
bruto, Y , se decompde em: produto liquido, y , e produto

que repoe os meios de produgao, AY . Ou seja:
(2) : AY +y = Y

Multiplicando esta expressdo pelos valores e a equagao (1) dos

valores pelo produto bruto, temos:

| VAY + vy = - VY
4
vAY + 1Y = vY
(4) Apesar de que, em toda sociedade, o trabalho é fonte da

rigueza, & somente na producao capitalista que a esfera da
producao torna-se autonoma no sentido de sua auto-regulagao.
A reproducdo "equilibrada" a que aludimos inexiste, portanto,
fora da produgdo capitalista, na gual a forma-mercadoria do-
mina plenamente a esfera da produgao. Mas a auto-regulacgao,
nas condigoes capitalistas, baseia-se evidentemente nos pre-
cos de produgdo. A "economia mercantil” - no sentido corres-
pondente ao contexto - é fictiva.

A "igualdade dos produtores” significa agui igualdade das quan-
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tidades de trapvalho na troca e, portanto, equilibrio na distri’

buicdo social do trabalho (e na reprodugao).



Portanto, o valor do preduto liquido, vy , é igual a guanti-
dade total de trabalho abstrato 1Y aplicada na economia

para obter o produto bruto Y . Notemos gue os valores tendo
sido definidos sem referéncia ao produto efetivamente produ=

zido, estamos supondo retornos de escala constantes.

Este resultado fundamenta a equivaléncia entre a abordagem

do valor como soma de estratas. de trabalho abstrato incorpo-
rado e aquela que o refere ao trabalho direto simultaneamente
aplicado nos diversos processos produtivos para obter uma uni-
dade liguida da mercadoria considerada, equivaléncia ‘que subli
nha o carater sincronico do trabalho abstrato como valor.{s)
Esta equivaléncia foi destacada por Sraffa (sraffa (1960), apén
dice A, "Sobre os Zub-sistemas", p. 89) e por Garegnani (Gareg
nani (1960) pp. 25-29), e, pensamos nds, esclarecera a compre-

‘ensao das diversas formulagoes possiveis da taxa de mais-valia.

(5) De fato, a partir de (1) o valor do bem i , Yy v e
. _ B ]|
I My = (L A)i
(I - A]El _designando a coluna . i da matriz (I - A)—l . Com
nossas hipoteses a respeito de A , temos:
Wy w T U 4 B 4 A% 9 At 4 —
3 2 i il i
‘o indice i designando a coluna i da matriz correspondente.

O valor € aqui soma de quantidades de trabalho. Mas Ve o= v,

2
¥ sendo o vetor-coluna tendo todos seus componentes nulos

ies;mo

salvo o » igual a 1.

5o

i

Temos: v, = wy, =.1 {1 = .8y ¥y B 1%,

1 d

O valor é o trabalho direto total necessario a obtencdo do
produto liguido Y; - Yi € o produto bruto correspondente.

O carater “sincr&nico“ do vaior,'é claro, & sublinhado por
Marx (Marx (1894), cap. 7 , P. 180%;



O trabalho abstrato, na producdo capitalista, € analisado co-
mo composto de duas partes: uma fragao corresponde ao trabalho
necessario, que reproduz o valor da forga de trabalho, e a ou-
tra ao mais trabalho. A unidade de trabalho abstrato (hora de
. trabalho) como o trabalho total da sociedade serao,portanto,
fracionados segundo um coeficiente w assim definido: w &

a fragao da unidade de trabalho abstrato correspondendo ao tra
balho necessario. A fragdo mais-trabalho sera, portanto, dada
pelo coeficiente (1 - w). A taxa de mais valia, em conseque-
cia, serd (1 -w)/w , coeficiente designado por e . Ao nivel
do trabalho total diretamente aplicado para obter o produto

bruto Y , temos:
(3) wlY + ewlY = 1Y

Como especificar e ? Dissemos que o trabalho necessario repro
duz o valor da forga de trabalhc. Obviamente, a resposta de-
pendera de nossa definigao deste valor. A concepgao habitual
consiste em identificar o valor da forca de trabalho ao valor
da cesta do consumo operario, como sugerido por numerosos tex-
tos de Marx. O procedimento de Morishima {Morishima (1973),
pp. 46-52) é, a este respeito, tipico. Eatwell (Eatwell
(1975)), porém, apontou para uma outra poséibilidade: consi-
_derar a "participacdo dos saldrios no valor do produto” (liqui
do) como definigdo do tempo de trabalho necessario (cf.op.cit.
p. 550).Enfim, Duménil {Duménil (1980))e em seguida’
Lipietz ( Lipietz (1983)),com algumas diferengas de inter-
pretagao, seguem o caminho aberto por Eatwell, numa reformu-
iagéo que, a nosso ver, fornece a justificativa do procedimen-—

to.

~

IT

Queremos, agora, formalizar estas definigoes divergentes da ta-
xa de mais-valia e mostrar que, gqualguer que seja a definigao

de referéncia, podemos derivar simplesmente uma relagao en-



tre taxa de mais-valia e taxa de lucro . Esta derivagao, por
sua vez, esclarecera o conjunto de relagoes funcionais gque es-

ta em jogo.

Na formulagdo habitual, a fracao da unidade de trabalho abstra
to reproduzindo o valor da forga de trabalho reproduz o valor
da cesta de consumo operario. Seja d o vetor-coluna designan
do esta cesta, d sendo semi-positivo. O valor do consumo ope
rario por unidade de trabalho abstrato sera vd , e a taxa de

mais-valia, e, sera:

1 - vd
(4) e = ——
vd

Uma unidade de trabalho abstrato, por outro lado, pode produ-
zir uma certa quantidade da cesta de consumo operario como pro

duto liquido. Se d* é a cesta de consumo operario tal que:

i- l

(I - A) &~ d* = D*

1D* = 1

podemos dizer que D* é o produto bruto cuja obtengao exige
tma unidade de trabalho e que permite produzir um produto 1i-
quido d* , cujo valor e:

va* = 1 (I - A) T ar=1

Em outras palavras acabamos de construir um setor verticalmen=

re integrado de bens saldrios utilizando uma unidade de traba-=

6)

lho. A taxa de mais-valia (4) sera, portanto, igual ag

(6) Esta redefinigdo da taxa de mais-valia a partir de um setor
verticalmente integrado de bens-saldrios é também o procedimen-
to proposto por Garegnani (cf. Garegnani (1980) pp. 21-26), to-
mando por escala do setor a guantidade de trabalho diretamente
requerida para produzir Os salarios agregados do sistema econo-
mico.



va* - wvd

vd

Se definimos o escalar o como sendo tal que C(ig:—é-g , te-
remos e =9 .(7) Este escalar, note-se, sendo a razao de

duas quantidades da mesma mercadoria-composta (a cesta de con-
sumo operario), ¢ independente do sistema de valorizacao desta

(valor ou pregos de produgao).

Se examinarmos, agora, as definigoes da taxa de mals-valia pro
postas por Eatwell, Duménil,e Lipietz, a sua compreensdo é

mais delicada.

A sugestdo de Eatwell (op. cit.) ndo estd particularmente cla-
ra em uma primeira anadlise. Comegando por observar que a defi-
gao do tempo de trabalho necessario a partir da "participacgao
dos salarios no valor do produto" ("primeira definigao") nao coin
cide com aguela baseada sobre o valor dos meios de subsistén-
cia fsegunda definigdo’) ele termina "generalizando" a defini-
cao da taxa de mais-valia "no espirito” da'"primeira definigdo"
do tempo de trabalho necessario, optando por medir este tempo
em termos do produto liguido padrao de Sraffa. Além disso,
Eatwell nao fornece nenhuma justificagao da sua escolha da'"pri
meira definigao"do ponto de vista da teoria marxiana da explo-

.(8) Com Duménil

ragcao, limitando-se a indicar suas vantagens
(op. cit.), estamos num terreno mais seguro: a sua definigado
da taxa de exploragido é ineguivoca e o autor a legitima. Pa-

ra ele, "a taxa‘de mais-valia traduz a "divisao" capitalista

(7) Se o = éi—é—g , entdao d* = (1 +%)d .
vd - vd _
vd - q

(8) cf. Eatwell (1975) p. 553 e p. 554. Veremos adiante que esta
escolha do padrao de Sraffa afeta seriamente a interpretagao dos
resultados de Eatwell.. O produto liquido padrao de Sraffa e de-
finido em Sraffa (1960) p. 20, § 26.

Portanto:



| _ante o "equivalente-trabalho da moeda

das horas de trabalho fixadas no produto, tal comoc expressa no
sistema de precos no momento, seja ele baseado sobre os pregos &
produgao ou sobre gualguer outro sistema” (Duménil (1980),p. 71).
E porque a extragao de mais-valia é um mecanismo independente

da especificagdo da lei das trocas que, segundo o autor, deve-
mos nos referir ao "sistema de pregos do momento". Na produgao
capitalista, posto que as razoes de troca correspondem a
igualdade dos produtores capitalistas (e nao dos produtores
imediatos, como no caso da economia mercantil fictiva), a lei
das trocas deve garantir a equiremuneragao dos capitais engaja
dos nos diversos processos de produgao. O sistema dos pregos

de produgao traduz esta exigéncia. Mas, ainda segundo o autor,

o mais-trabalho é, em todo o caso, o excedente do trabalho so-
cial sobre o trabalho "veiculado" pelos salarios, "reapropria-
do" através do consumo operario. Neste sentido, a extracao de

{9)

. ' ’ . . —_
mais-valia e medida no sistema de pregos de produgao.

A "nova solugao ao problema da transformacao" exposta por
Lipietz mobiliza substancialmente a mesma concepgao da mais-va
lia, mas com énfase sobre o carater de "pregos nominais regu-
ladores"(lo) dos precgos de produgado. Isto é, tanto os pregos
das mercadorias produzidas como o salario sao precos nominais,
que serao equiparados a quantidades de trabalho abstrato medi-
ll“‘l): uma cesta de merca
dorias proporcional ao produto liguido da sociedade. Desta ma-
neira, a mais-valia social permanece igual a diferenga entre
a quantidade de trabalho total e o trabalho abstrato veicula-

do pelos salarios.

{9) Duménil expCe sua lnterpretagao da mais-valia principalmen
te em op. cit. pp.69-77. Ver também Duménil (1983) para uma ex
posigao sintética em inglés. Para outras breves con51deragoos

gf. Rosinger (1883) pp. 318-321. ' 4

{10) ef. Lipietz (1983), p. 60, nota 9,

(11) Nao podemos especificar mais detalhadamente este conceito,
originalmente devido a Aglietta (cf. Aglietta (1976) pp. 32-33).
Basta lembrar que a razao entre o prego nominal do produto liguido
da sociedade 20 valor deste mesmo produto equivale, segundo es

ta conceitualizacdo, a quantidade de trabalho abstrato repre-
sentada por uma unidade monetaria (cf. Lipietz (1983) pp.34-35).



Nestas concepgoes dos tempos de trabalho necessario e de mais-
-trabalho, o ponto fixo €& inequivocadamente a divisao do traba
lho abstrato social em fungdo da participag@o dos salarios no

preco do produto liquido da sociedade (do produto liguido pa--
dr3o com Eatwell). Voltando a nossa expressao (3), podemos de-

finir w como:

wu 1Y
{5} W =
pPY

w, €& P sendo respectivamente o saldrio unitdrio e os pregos

de produgao expressos. em um numerario qualquer, y e Y res-
peétivamente o produto liquido e'd produto bruto da sociedade.
(L2} o expresSao w, 1Y corresponde aos salarios totais da

sociedade. O coeficiente w , sendo razao de pregos, é eviden-

temente independente do numerario utilizado.

A taxa de mais-valia, e , torna-se igual a:

1
) = v 1Y /py
(6} T e =

] ~ Wy, 1Y/py
isto é:
py = % 1I¥
(7)- - e = =
w_ 1Y
u

Nossa expressao-da divisdo do trabalho abstrato total, (3),

sera:

w_ 1Y . py - w. 1Y
f ot ) 1Y + ( LS
pY e Py .

(12) Com Duménil e Lipietz. Ver abaixo para Eatwell.
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Verificamos, na expresSao (7),que a taxa de mais-valia &

. " i : 2 o ; 13
igual a razaao dos lucros totais sobre os salarios totals.{ )
Isto nao deve nos surpreender: a "divisao capitalista das ho-

ras de trabalho fixadas no produto" nao tem outra expressao.

Um produto secundario desta formalizagao inspirada na reflexao
de Duménil é, a nosso ver, uma compreensao exata do procedimen
to de Eatwell: Eatwell define sua taxa de mais-valia a partir

da participagdo dos salarios totais da economia no produto 1li-
guido padrdo de Sraffa. Se este produto liguido padrdo é y* ,

sendo Y* o prnduto bruto correspondente, temos:

1 - w*

w*

com w* representando a participagao dos saldrios totais medi-
dos em produto liquido padrdo no mesmo produto. Por

definigdo , y* é o numerario, e & escolhido de tal maneira
que‘sua produgao exigiria o emprego de todo o trabalho da so-
ciedade; isto €, 1Y .Portanto, temos py* =1 e 1Y* = lY.
Por definig3o também, w* sido os salarios totais medidos em

(14)

produto liguido padrao. Se chamarmos de w* o salario

unitario correspondente, temos:

(13) De fato, o prego do produto liguido, py , € igual por

definicao a soma dos salarios, W 1Y , e dos lucros sobre o

capital engajado como prego dos meios de orodugao e salarios,
r (pAY + L 1Y), se r for a taxa de lucro uniforme do sistema.

Portanto, py - LS 1Y = r (pAY + W lY). Lembramos gue, no qua-

dro de nossas hlpoteses, p é estritamente positivo para

0 £r <R , R sendo a taxa de lucro maxima do sistema defini-
da a partir de A(A). A hipotese de 1 estritamente positivo
O garante.

(14) Se y* e o produto liguido padr3o, sua producdo exigiria

14T ~ &K} L y* = 1¥Y* unidades de trabalho. Eatwell define w*
na p. 548, e a taxa de mais-valia e na p. 555 do seu artigo.
Achamos por bem eliminar a normalizagao 1Y = 1 de Eatwell (se
guindo aqui Sraffa) para explicitar w*.
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(8) wE &

e podemos reescrever a taxa de mais-valia:

e *
L WE 1Y /py

(9) . e =

wh 1Y/py*

expressao parecida com a taxade mais-valia (6), com uma dife
renga: Eatwell lida com o prego do produto- padrao enquanto nu
merario; a taxa (6) se refere ao prego do produto liquido efe-
tivo, independentemente do numerario . Podemos, finalmente, re

escrever (9) na forma de uma razao lucros/salarios no sistema-

padrao:

. - *
19)Y% w2 1Y

(10) e =
w* 1Y
11

A taxa de mais-valia "generalizada" de Eatwell dividiria, por-
tanto,o trabalho abstrato total da sociedade segundo a expres-

sao seguinte, obtida a partir de (3):

WG 1Y Py - WG 1Y
(- ——— ) 1Yy + ( )y ¥ = 1¥
py* py*

Torna-se agora extremamente simples derivar relagoes funcionais
entre taxa de mais-valia e taxa de lucro a partir das diversas
expressGes de ¢é , segundo um procedimento Unico: explicitando

a taxa de lucro no numerador das razdes lucros/saldrios. Vimos
que tanto a taxa de mais-valia de Duménil (7) como a de Eatwell
(10) se expressam na forma de tais razoes. Basta acrescentar

gue a taxa habitual (4) também pode ser transformada numa ra-
z30 lucros/salarios. Dissemos que a taxa (4) é igual a um es-
calar o , razao de duas quantidades da mesma mercadoria-compos
ta, portanto, independente do sistema de valorizagao. Escrevéremos

assim a taxa e habitual na forma:



i3

pd* - pd
(11) e = —
. ol

p sendo aqui um vetor de pregos de produgao, em um numerario
qualquer, evidentemente calculado para o prego pd da cesta

o 15
de consumo operarlo.( )

A taxa de mais-valia (11) é uma razao lucros/salarios: é a ra-
zao lucros/salarios em um setor verticalmente integrado produ-
zindo a cesta de consumo operario d* com uma unidadé de tra-
balho abstrato:(ls)

d* — *
pa Y 1D

112} e =
w._ 1D*
7 B e

Explicitar as relagoes funcionais taxa de lucro/taxa de mais-
-valia torna-se agora uma tarefa facil: o lucro aparecendo no
numerador das expressoes (7), (iO},e (12), corresponde ao pro-
duto da taxa de 1lucro r pelo prego do capital engajado como
meios de produgao e saldrios: A partir da taxa de mais-valia

(7) escrevemos:

r (pAY + v iy)

w_ 1Y
u

e Ccomo:

-

(L x) (phY + w 1Y)

pY

-

(15) p €& estritamente positivo para 0 £r.<R. Ver nota (13).
Este valor e calculado a partir de:.

p = (pA + v 1) {1 + x)

s = pd

para um numerario gualquer. Naturalmente, em (11), e =¢of .

(16) Seria naturalmente possivel escolher a escala do setor
verticalmente -integrado de bens salarios de maneira que o
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temos:

r
=l l+r P
wu 1Y
Por outro lado:{l7)
) -1
peEw 1l |os &~ &]

Substituindo na expressdo de e:

¥
14r

1 -1
. 1] I -3 "Y
(13) 5 i 141

i¥

Partindo da taxa de mais-valia (12), definida com respeito ao
consumo operario (e lembrando- °~ gque 1D* = l), teriamos uma

relagao“analoga:

(14) e = - 1 [= 1 -a]?t ps
lir 1+r
o . . ~ A (18)
.Estas relagoes funcionais (13) e (14) tém propriedades comuns:
(i) elas sao continuas e inversiveis
(1i) guando r = o , e = o

parentesco formal da taxa (1l1) com as taxas de Duménil e
Eatwell fosse perfeito: bastaria considerar o setor de bens-sa
larios construaido supondo que ele utilize a quantidade total
de trabalho da economia (1Y) como trabalho aplicado na pro-
dugado de bens-salarios.

(17) De fato, p = (pA + wy 1) (1 + r) por definigdo dos pre-
Gos de produgao, e para r< R, R sendo a taxa de lucro maxi
ma do sistema, a matriz inversa [T%} I - A]7! existe (e é ndo

negativa). Ver nota 3 supra,

(18) Ver o anexo matematico para a demonstragao destas proprie-
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(iii) para 0 <r < R, R sendo a taxa de lucro maxima, e é uma

fungao crescente de r , positiva e concava.

(iv) quando r tende para R , e admite uma assintota.

Obtemos, portanto, uma relagao entre e e r representada na

figura seguinte:

Como interpretar nossas relagdoes funcionais? De um ponto de
vista marxiano, a taxa de lucro dependera da taxa de mais-va-
lia, e ndao o contrario; e da "distribuicdo da totalidade do
_ capital social (nas) diferentes esferas" (de produgao), consi-
derando como dadas as composigdes organicas do capital nestas

19) £ bem assim que a relagdo (13) é entendida por

esferas
Duménil (cf. Duménil (1980), p. 73) e por Lipietz (cf. Lipietz
(1983), p. 89). De fato, na expressao (13), a distribuigao do
capital social aparece na composigdo do vetor Y da produgdo
bruta. Podemos coﬁcluir, como noésos autores e adotando uma

leitura fiel a Marx, que a taxa de lucro r depende da ex-

ploragao do trabalho, medida por e , e da estrutura da pro-

ducao. Se esta interpretacao de (13) €& ou ndo legitima, ten-

dades. Mostramos no Anexo que as relagoes (13) e (14) sao, evi
dentemente, equivalentes as obtidas por Duménil e por Lipietz,
apesar de uma diferenga na formulagao.

(19) cf. Marx (1894) cap. 9, p. 172; e cap. 2; p. B3, por exem
plo, para a afirmagao que r depende de e.



taremos discuti-lo na terceira parte. Poréem, a adogao da de-
finicdo da taxa de mais-valia habitual contradiz a assertiva
de Marx: a reléqéo (14) enuncia gue a taxa de lucro depende
da taxa de exploracao e da composigao do consumo operario. A
estrutura deste consumo substitui a distribuigao do capital

social na determinagao da taxa de lucro.(ZO}

A expressao (14)
tem as mesmas propriedades de curvatura e O mesmo dominio

que a expressao (13), sendo todavia construida a partir de 4d
e naio de ¥ . Em outras palavras, é somente medindo o traba-
1ho necessario a partir da "divisdo capitalista" do trabalho
social total gque as proposigoes de Marx sao verificadas.

A taxa de mais-valia de Eatwell, (10), presta-se também facil
mente ao exercicio de derivacao da relagao entre taxa de mais-
—valia e taxa de lucro. Porém, as propriedades particulares da
mercadoria-padrdo de Sraffa justificam um tratamento especifi-
co. Como é bem conhecido, o produto ligquido padrao y* e oOs
meios de produgao correspondentes AY* sdo constituidos da mes
ma mercadoria-composta, a mercadoria-padrao, em proporgoes
diferentes. A razdo do primeiro sobre os segundos é igual a
taxa de lucro maxima R do sistema, razdo evidentemente inde
pendente do sistema de valorizacdo, sendo relagao entre duas

quantidades da mercadoria-padrao. Portanto:

(20) Podemos relevar gue a relagao (14) explicita, de maneira clara,
uma dupla influencia na determingqéo de r: ade e ; ade d
Isto é obscurecido nas habituais formalizagdes, por exemplo,a

de Morishima. A relagdo (14) combina a "curva da exploragao”

e a fronteira dos precos dos fatores deste autor (cf. Morishi
ma (1973), pp. 56-63), explicitando gue a taxa de lucro depende
também da compbsicao do consumo operario. Isto é conhecido des
de os trabalhos pioneiros de Bortkiewicz, em 1906-1907. E, tal
vez, oportuno salientar que falamos propositalmente de "com-

posigao" do consumo operario: a estrutura de d ( a sua "com-
posigao" independentemente de sua "escala") determina de manel
ra univoca d*, d* correspondendo ao emprego de uma unidade

de trabalho abstrato no setor verticalmente integrado de bens
-salarios. Analogamente, a relacdo (13) coloca em JOgo & es-
trutura de Y e nao a sua escala, posto que é a razao Y/1¥
que intervém em (13).
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2

pPAY*

e a taxa de mais-valia (10) sera assim reescrita:

RpAY*
e = = 1
*
wu 1Y =*
Por outro lado:(zl)
R = £
wx 1Yy* = pAY *
L 4 7

e substituindo na expressaoc de e :

r {1 % R)
{151 e = ——
R =&

A expressao (15) define uma relagdo entre a taxa de lucro r.
e a taxa de mais-valia "generalizada" e qgue apresenta as mes-
mas propriedades de curvatura que as relagoes (13) e (14). E
desta vez, numa leitura marxiana, poderiamos dizer que a taxa
de lucro depende da taxa de mais-valia - definida como partici
Kpagéo dos salarios totais no produto liquido padrZo - sem re-
ferencia alguma a estrutura da producdo efetiva ou & cesta de
consumo operario. Neste sentido, parece-nos, Eatwell escreve
que a taxa de exploragao é relacionada a r "sem ambiguida-

(22 . .. = g i
a=". )Se ha ambiguidade ou nao, teremos que decidi-lo na oca

(21) Como: py* wii 1Y* + r (pAY* + wx 1¥*)

temos: wi 1y* = T%? (RpAY* - rpAY*)
Ver, por exemplo,Pasinetti (1975) pp. 91-147 para uma formaliza
¢ao da problematica de Sraffa, no caso da producio simples. A
"razado-padrao" de Sraffa (cf. Sraffa (1960) § 28, p. 21) é
igual a R

(22) cf. Eatwell (1975) p. 555. Arelagdo (15) implica:

=

E =¥t



sido de nossa discussao posterior.

E finalmente interessante salientar que é possivel expressar
as relagoes funcionais examinadas a partir de composigoes or-

ganicas. Vimos que, no caso da taxa de mais-valia (7), podemos

escrever:

r (pAY + W, LY}

e —
W, 1y
Portanto:
(16) : r=8
QAY
(w 1y + 1)

A razao pAY/wulY aparecendo no denominador da expressao (16)
é a composicdo organica do capital social avaliada em precos
de produgao. Da mesma maneira, as outras definigdes da taxa de
mais-valia permitem expressoes semelhantes. No tratamento habi
tual baseado sobre o consumo operario, tratar-se-a da composi-
cao organica do setor verticalmente integrado dos bens-sala-
rios {pAD*/wulD*), também avaliada em pregos de produgao. Se
~definirmos a taxa de mais-valia a la Eatwell, encontraremos
_a composigdo organica, avaliada em pregos de produgao, do sis-

tema-padrao (pAY*/q;lY*).

Esta expressao ¢ diferente da expressdao de Eatwell,
1 e oy o Ba — 2k |
r = R (T-l-_é) : uplcamente porgue, fieis & tradigao classica, consi

deramos © salério como adiantado, portanto, como parte do ca-
pital sobre o qual incide a taxa de lucro. Eatwell, ao con-
trario, considera o salario como pago "post-festum", seguindo
Sraffa. - ?
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Estes exercicios para-derivar relagoes funcionais taxa de ex-
ploragao/taxa de lucro podem ser reavaliados a partir do que
certamente é o nexo do problema: a conexao da esfera dos va-
lores (do trabalho abstrato aplicado na produgao) e do siste-
ma dos pregos de produgao ( as razoes de troca capitalistasi.
Com efeito, oque esta em jogo é o estabelecimento de uma "pon-
te" entre a divisao do trabalho total social e o lucro. A di-
ficuldade surge, evidentemente, pelo fato de que a‘parte do
trabalho total que € apropriada pelos trabalhadores, guando
‘avaliada em pregos de produgdao, tera seu montante variavel em
fungao de sua composigao fisica: a mesma fragao do trabalho
abstrato pode corresponder, portanto, a varias taxas de lucro.
Em dltima analise, as diferentes definigoes do trabalho neces-
sario se reduzem, quando consideradas no Ambito das relacgoes
funcionais com a taxa de lucro, a escolha de diferentes classes
de "media" fisicos para traduzir "fisicamente" o trabalho social.
Para desenvolver este tema, é esclarecedor entender a logica

da relagao decrescente entre taxa de mais-valia e taxa de lucro:
esta relagao é embutida no conjunto de relacdes funcionais que
caracterizam os precgos de produgao. De fato, qualguer gue seja

- a definigao da taxa de mais-valia, comegamos por traduzi-la

. na forma de uma razdo salarios/lucros. De certo, lucrose sala-

rios se referem a uma estrutura particular: o produto efetivo
da economia, a cesta de consumo operério, ou a mercadoria-pa-
drao. O crescimento da taxa de lucro com a taxa de mais-valia,
porém, deriva de uma propriedade central de todas as fronteiras
taxa de lucro/taxa de salario nos modelos simples de pregos

(23)..

de producgao a existéncia de uma relagdo inversa entre

a taxa de lucro do sistema (definido através da matriz A e
do vetor 1 ) e o salario, gualguer que seja o numerério.(zq)

Senao, vejamos:

(23) Simples no sentido dos pressupostos mencionados no inicio
deste artigo.

(24) cf. Sraffa (1960), § 49, pp. 38-40.
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(1) No casc da taxa (l11), ela se escreve e (pd*/pd) - 1 ,
e o aumento de e corresponde evidentemente ao da razio
pd*/pd ; escolhendo d* como numerarioc, veée-se gue o aumen-
to de e corresponde i queda do saldrio w, = pd em ter-
mos do numerario d* , isto é, em termos de qualgquer nume-

2. £28)
rario; "' * .

(ii) para a taxa de Duménil (6), fagamos "mutatis mutandis”
© mesmo raciocinio: o aumento de e corresponde a ‘queda do
salario unitario w, em termos do numerario y , isto é,em

termos de gqualquer numerario;

(iii) enfim, no caso da taxa de Eatwell, o numerario & v,
o produto-liquido-padrdo; o aumento de = corresponde i queda

de w; , 0 salario unitario expresso em mercadoria-padrdo.

Em outras palavras, a taxa uniforme de lucro é univocamente
determinada a partir do conhecimento do prego relativo do sa-
lario unitario no quadro do sistema dos pregos de producgio,

€ cresce com a queda deste prego-relativo. Ou ainda, o siste-
ma dos pregos de produgao de n mercadorias, por construcao,
“permite determinar (n - 1) precos relativos - razdes de troca
+.,~ € a taxa de lucro, para o prego relativo dado do salario
unitdario. Escolhendo uma mercadoria gualgquer, composta ou nio,
como padrao de medida dos precos, a fronteira decrescente ‘entre
taxa de salario e taxa de lucro é determinada sem recorrer a
conceitos alheios a logica da troca capitalista. Sendo a taxa
de mais-valia expressa de maneira'a-figurarrmma relagao univoca
com um salario énquanto prego relativo - mais exatamente, é

a "forca" da exploragdo, 1 + e, que € sempre igual ao inverso
do saldrio - esta fronteira € transformada na relacao desejada

entre taxa de mais-valia e taxa de lucro.

(25) cf. ibid. p. 40: "Segue-se ... gue se o salario & cortado
em termos de uma mercadoria, torna-se cortado em termos de to-
das elas..." . Naturalmente, nosso raciocinio & efetuado para

0< r< R, o0 que garante um saldrio unitario e uma taxa de
mais-valia positivos.
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Nossé proposigcdo é que a "generalizagao" da definigdo da taxa

de mais-valia por Eatwell "generaliza" no sentido de aprovei-
tar-se destas propriedades dos sistemas de pregos de produgao,
escolhendo de maneira particular o seu padrao de medida dos
pregos e perdendo de vista a significagao alterada do trabalho
necessario. E contrariamente ao gque possamos imaginar em
primeira leitura, nao é a escolha da mercadoria-padrao de Sraffa
que é fundamental: o nexo da construgao reside na escolha de

um padrdo de medida cuja produgao exigiria uma unidade de traba-
lho abstrato (valor do padrao). Com efeito, suponhamocs com
Eatwell que o prego relativo do saldrio é conhecido em termos

da mercadoria-padrdo de Sraffa cuja produgao exigiria uma uni-
dade de trabalho abstrato. O preco desta mercadoria-padrao (em
termos de ela mesma) é de 1l . O inverso do saldrio passa a ser

o trabalho comandado pelo prego da mercadoria-padrao: esta gran-—
deza é exatamente igual a taxa de mais-valia majorada de um,

e estda em relagdo univocaam a taxa de lucro, posto que o sa-
ldrio também apresenta esta relagao. Retomando nossos simbolos

anteriores: escolhendo y* tal que vy* =1 , isto é tal que

1y* =1 ,(26} temos, por definicao (cf. (9)):
1 = w*
g s e o AR
w*
isto é:
1
1l + e =
w¥*
e como py* = 1:
py*
1 e =
w*
u

(26) Ver supra, 12 parte, para a relagao vv = lY . Estamos
redimensionando o produto-padrao para eliminar a quantidade

de trabalho do sistema efetivo, de todo inutil para a demonstra
gao.



A "forqa da exploragao"”, 1 + e , é o trabalho comandado por
P

py* , isto &, Yy* . Quando este aumenta, isto é guando

w*
u
diminui o salario w* , aumenta r , a taxa de lucro. Esta re-
lagdo pode ser "nao ambigua"; é a taxa de exploragdo que perde
qualquer significagao. Ela passa a ser medida a partir do tra-

(27) Para

balho comandado pela mercadoria-padrao de Sraffa.
tornar a nossa reflexao mais clara, fagamos o exercicio seguinte:
escolhamos uma mercadoria qualgquer, cuja produgdo exige uma
unidade de trabalho abstrato, como padrdo de medida dos precgos.
Tomemos o salario unitario expresso neste numerdrio. Pergunte-
mos: qual € a taxa de mais-valia "generalizada" possivel ? Res-
posta: a"forga da exploragao" ,1 + e , poderia ser medida pelo
trabalho comandado pelo prego de nosso numerario; e a taxa de
mais-valia crescera com a taxa de lucro. Unico inconveniente: per
deremos a relagao simples (15) de Eatwell. Desta maneira, pa-
ra a mesma taxa de lucro, existe uma infinidade de taxas de
mais-valia "generalizadas": tantas quantos os numerarios ima-
ginaveis ! Qual seria,entdo, a significacdo da divisao do tra-
balho abstrato em trabalho necessaric e mais-trabalho ? Ela
passa a ser elastica, em funcao das varias quantidades de traba-
lho comandado pelo numerario escolhido, para uma mesma taxa
de lucro. Em resumo, a unica justificativa do procedimento de
<Eatwell € de poder, com a sua escolha de uma mercadoria de com-
posigao especial, utilizar uma relacdo considerada mais simples
(a relacgao (15)) para expressar a. sua taxa de mais-valia em
fungao da taxa de lucro. A légica da construgao leva a con-
cluir que qualqﬁer mercadoria enguanto numerario renderia os
mesmos servigos: permitiria tio bem ligar uma taxa de mais-valia

~

"generalizada" a taxa de lucro; e nio seria mais privada de

(27) Eatwell é bem consciente desta consequéncia: "A razao dos
lucros totais sobre os salarios na economia efetiva divergira
em geral da razao lucro/salario no sistema padrao...™ [ef,
Eatwell (1975),p. 555). A primeira razdo é a taxa de mais-va-
lia de Duménil-Lipietz; a sequnda é a taxa de Eatwell. Nio
obstante, ele nio parece dar importancia a divergéncia.



de significacdo como "medium" para expressar a divisao do tra-

balho da sociedade entre trabalho necessario e mais-trabalho.

Para ser fiel a sua intencdo inicial de calcular uma taxa de
mais-valia definida como razao entre lucros e salarios, Eatwell
tinha que operar necessariamente com o salario medido enguanto
fragdo do produto liquido efetivo da economia. O salario assim
medido exibe uma relagao inversa com a taxa de lucro. Assim
derivamos a relagao entre taxa d lucro e taxa de mais-valia,
esta Ultima correspondendo a razdo lucros/saldrios da economia
efetiva. Para convencer-se deste resultado, basta reconsiderar

a taxa (6); nesta expressdo, a taxa de mais-valia é calculada a partir
de 1/(w 1Y/py), isto é do inverso da participagdo dos salarios
totais do sistema efetivo no produto liquido efetivo. Ela é

dada a partir do trabalho comandado pelo produto efetivo, e nao mais
pelo produto-padrao de Sraffa . Isto equivale a expressar o trabalho
necessario como sendo a fragdao total do trabalhc "veiculada'pelos

salarios, como ji dissemos. Cabe explicitar esta afirmacao.

Para este fim, € necessario destacar uma propriedade que diferen-
cia fundamentalmente os pregos de produgao dos valores: os primei
ros sao pregos relativos; os valores sdo grandezas absolutas,
/ guanta de.trabalho abstrato. Nao é uma particularidade da estru
tura 16gica do sistema dos valores que o explica; é a teoria

do valor-trabalho que implica uma ontologia da produgido segundo
a qual o produto e fruto unicamente do trabalho, e o valor de

uma mercadoria nada mais é sendao o trabalho abstrato aplicado

na produgao de uma unidade liquida desta.{zs) Ora, se os pregos

(28) Ver a 1¢ parte. No subsistema produzindo uma unidade liqui-
da da mercadoria 1 , o trabalho abstrato aplicado produz i ,

e reproduz ios meios de produgao necessarios a este ato de produ-
gao. Tanto Lippi (Lippi (1976)) como Uno (op.cit.) confirmam

esta interpretacgac da teoria do valor de Marx como implicando

uma ontologia da produgao: o primeiro falando de "teoriada produ-
Gao em geral" (cf.op.cit. p. 5), o segundo de "normais gerais da
vida economica" (cf. op.cit. nota 2 p. 32). Quanto a relevancia
desta ontologia, sera que é necessario lembrar, com Sohn-Rethel
(op.cit. p. 202), gue a economia do tempo & consagrada na produ-
gao moderna, organizada segundo os principios do "time and motion
study", o taylorismo ?
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de produgdo sdo pregos relativos(traduzindo, como j& dissemos,
a igualdade dos produtores capitalistas), eles, no maximo, re-
distribuem o trabalho total da sociedade: -o produto total da
sociedade continua eguiparado a seu trabalho total no quadro
desta ontologia da produgac. Os pregos de produgao nao sao "va-
lores redistribuidos” - seja no sentido do modelo "hidrdulico"
de Marx, seja (depois da "correcgao" de Bortkiewicz ) no sentido
de uma tal interpretagao dos pregos traduzidos em quantidadeé
de trabalho datado reavaliadas em fungao dos parametros da
distribuigcdo - ; porém, o trabalho apropriado na circulagao

das mercadorias por seus possuidores (incluindo o possuidor

da mercadoria forga de trabalho) é o trabalho total da socieda-
de redistribuido através das razoes de troca capitalistas. Nada
se cria nem desaparece na circulagao 1(29) A compreensao de
gue "a conversao dos valores em pregos de producao de modo ne-
nhum afeta a formacao dos valores ou a produgao da mais-valia"
(Uno (19%4) ., p.93) requer a constituigdo de um espago de
medida adequado no ambito dos pregos de produgao: escolhendo
como "medium" fisico a mercadoria-composta proporcional ao produ

to liquido e produzida por uma unidade de trabalho abstrato.(30)

Para uma interpretagao contraria - o valor-trabalho como hipdtese
de um programa de pesquisa (?) - ver Cohen (Cohen (1979)) e
sua argumentagdo, a NOSsSO ver pouco convincente.

+..(29) Supondo, evidentemente, plena realizacao do produto da

sociedade, a pregos de produgao. A este respeito, alguns autores
marxistas da era anterior a do reino do "marxismo algébrico"
tinham uma compreensaoc mais firme que os nossos sofisticados
comtemporaneos: por exemplo, Natalie Moszkowska (Moszkowska (1929),
parte 1).

(30) Lippi (op.cit., p. 8l) percebe plenamente a significacao

da "escolha" de_uma tal unidade de medigdo. Porém, criticando

a apresentagdo por Marx da problematica da transformacdo, ele
apresenta esta escolha como "indcua" (ibid). E paradoxal obser-
var que um autor reivindicando um marxismo corrigido por Sraffa
ndo e muito fiel a Ricardo neste particular! N3o escrevia este:
"that the greater or less quantity of labour worked up in
commodities can be the only cause of their alteration in value
is COMPLETELY MADE OUT AS SOON AS WE ARE AGREED THAT ALL
COMMODITIES ARE THE PRODUCE OF LABOUR and would have no value
but for the labour expended unon them ?" (cf. Ricardo (1823),

p- 397, grifo nosso).



Os pregos de produgao medidos neste "medium" traduzirdo a re-
distribuigao do trabalho da sociedade. Torna-se agora claro

que os salarios totais enquanto fracdo do prego do produto [i-
quido efetivo sao expressos como trabalho social "veiculado"
pelo preéo da forga de trabalho na troca capitalista: os saléa-
rios sao medidos, com efeito, no "medium" que evidencia a inva-
riancia do trabalho da sociedade. A taxa de mais-valia propos-
ta por Duménil e Lipietz dad conta desta "divisdo capitalista®
do produto. Naturalmente, os sélérios assim medidos podem adqui
rir uma infinidade de cestas de bens-salarios: todas aquelas

cujo prego, medido no mesmo "medium", é igual ao dos salarios.

E perfeitamente possivel medir o trabalho necessdrio a partir
dos valores dos bens-salarios adquiridos. Se todos os trabalha-

dores consomem a mesma cesta, obteremos a taxa de mais-valia

A rigor pouco importa a escolha de esta unidade de medicao.

Ela somente evidencia uma determlnagao fundamental: o precgo

do produto 11qu1do {qualgquer que seja ele) permite adguirir
mercadorias cujo valor é necessariamente o trabalho abstrato
total da sociedade; isto é conseqguéncia da teoria do valor-tra-
balho (e da hipdtese de plena realizacgdo do produto permitindo
falar de valores e pregos). Nota-se que se fala do produto 11qu1
do: é este (e ndo o produto bruto) .que equivale ao trabalho

da sociedade, como foi mostrado na 19 parte.

Ndo obstante, deve-se observar que qualguer comparacgao das gran-
dezas dos valores e dos pregos passa necessariamente pela ado-
“gao desta unidade de medigao dos precos se quisermos respeitar

a teoria do valor de Marx. Assim, a comparagao dos precos me-
didos em trabalho comandado e dos valores proposta por Morishima
{efsop.git., pPp. 73~74) nao faz sentido algum: ela passa a de-
pender da comp051gao organica do capital das indistrias de
bens-saldrios (na o6tica do salarlo definido como prego da cesta
do consumo operarlo) Okishio € muito mais cauteloso (cf. Okishio
{1972) pp: 3~ 4)



habiﬁual, expressando a divisdo do trabalho da sociedade segun-
do a quantidade de trabalho abstrato necessaria a reconstitui-
cdo da forga de trabalho. Esta taxa é vinculada a taxa de lucro
mediante o prego de uma mercadoria-composta particular: a ces-
ta de bens-salarios produzida por uma unidade de trabalho abs-
trato cuja estrutura é identica a da cesta de consumo Unica
escolhida pelos trabalhadores. Constrdi-se uma mercadoria d*,
de tal maneira que a quantidade de trabalho comandada pelo prego

de d* ¢é igual a "forga da exploragao" 1 + Ak

Para o mesmo saldrio, esta taxa sera evidentemente diferente

da taxa de Duménil-Lipietz, em concordancia com a diferenga

nas definigﬁes do trabalho necessario. Este passa a ser definido
como valor do consumo dos trabalhadores, em vez de ser fracgao

do trabalho total "veiculada" pelos saldrios. Ao mesmo salario

correspondem duas taxas de mais—valia.(32)

Nota-se gue a unidade de trabalho abstrato se exprime, na proble-
matica habitual, mediante 2 mercadoriz-comoposta 4* , e nao pela
fragdo do produto liquido efetivo correspondente a esta unida-

de. Escolhemos, desta vez, o "medium" fisico que garante uma

(31) Ver 29 parte, taxa (1l1l). Verifica-se que:

pa*
l + e = |
' pd

e como w._ = pd:

P
l+e = — 4a*

W

u

(32) Deriva-se facilmente a relagao entre estas duas taxas.Seja
eM a taxa habitual, e e a taxa de Duménil-Lipietz. Para
0 mesmo salario wu temos:

3 ¥ s *
+ By = — d

w

11

e

1 P
l+e, = —. (—y)

2 1y W
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razdo de precos, pd*/pd , igual a "forga da exploragao" dada
no sistema dos valores. A taxa de lucro é doravante determina-
da independentemente da estrutura do produto liguido efetivo.
Isto é perfeitaménte légico: a taxa de lucro é tal que o pre-
co da cesta de consumo dos trabalhadores seja igual ao salario.
Isto garante gue, para uma quantidade total de trabalho dada,

o valor das mercadorias adquiridas pelos lucros sera sempre
igual ao mais-trabalho da sociedade determinado pela taxa de

{33

exploragdo, qualquer gue seja a composigao do produto. Evi~

portanto:

A relagao depende das composigoes respectivas de d e de y .

(33) Como foi observado por Lipietz (op git.7 p.75)] e por
Okishio (op.cit., p.5-6).Com nossos simbolos habituais, diremos
que -0os lucros totais, [py - pd (1Y)], compram o excedente

[y - a], de valor [vy - vd {(1Y)] igual a [(1 = wd) 1¥] .

claro gue, sendo O CONsSumo operario determinado na sua comp051—
gao flslca, a composigao do excedente fisico comprado pelos lu-
cros & conhecida uma vez gue o produto llquldo é dado. Esta
observacdo coloca no seu devido 1lugar o "paradoxo" da diferenga
entre o lucro total e a mais-valia social, na problematica tra-
dicional da transformagao apresentada pelos "marxistas algébri-
cos". O valor das mercadorias compradas pelos lucros € sempre
Jdgual a mais-valia social. Mais uma vez, nada se cria nem desa-
parece na circulagao ! Este resultado independe do carater da
reprodugao social, seja ela "simples" ou "ampliada".

Observem aqueles gue ainda duvidam gque, da mesma maneira _que
o salario e, neste quadro, prego e valor do consumo operario,
o lucro deve ser prego e valor das mercadorias compradas pela
classe capitalista..
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denﬁemente, a modificagao da composigaoc da cesta do consumo

dos trabalhadores, para uma taxa de exploracao dada, acarreta
modificagao da taxa de lucro: trata-se de garantir que o sala-
rio comprara a nova cesta, e portanto que o valor dos empregos
dcs lucros continuara igual ao mais-trabalho da sociedade. (Si-
metricamente, quando o trabalho necessario é.definido a partir
da participagdo dos salarios no prego do produto, a modificacgao
da composigao do produto implica na variacado da taxa de lucro,
para uma taxa de mais-valia dada: trata-se de garantir que a
participagdo dos salarios continuara constante considerando

que o produto, e portanto seu prego, variam).
Iv

Ficou demonstrado, esperamos, que o exercicio de Eatwell é sem
pertinéncia alguma. Quanto ao estudo das duas outras definigoes
do trabalho necessario em suas relacdes com a redistribuigao
do frabglho na circulagao das mercadorias capitalistas, nao
achamos gue ele deva levar a rejeicdo de uma delas. Niao compar-
tilhamos a avaliagao de Duménil (Duménil (1982), p. 137) de
que a conceitualizagdo habitual leve a releitura completa do

livro 3 do Capital, a taxade lucro sendo dependente da estrutu-

" ra do consumo operario. Nem pensamos que a ldgica da teoria

"do valor impoe a taxa nominal de Duménil como uUnica coerente,

como ele tenta argumentar. Muito menos devemos procurar justi-
ficar esta ou aquela definigdo mediante trechos astuciosamente
escolhidos de Marx: todos os estudiosos do inesgotavel "proble-
ma da transformacgao” conhecem as hesitagoes de Marx.

A licdo e outra: existem relaloes univocas e, em nossa opiniao,

(34)

definitivamente esclarecidas, entre mais—-trabalho e lucro.

Fetas dependem da medigac Ao valor da fourga de trabalho adotada.

(34) Nos modelos de produgao simples. Podemos ser otimistas
quanto aos casos mais complicados.As "curiosidades" ai encon-
tradas provem em geral da ma compreensdo dos conceitos utilizados.
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E normal que, o consumo operario sendo definido materialmente,
a taxaz de lucro seja implicita: assim o mais-trabalho sera ne-
cessariamente igual ao valor do emprego dos lucros pelos capi-
talistas. Com uma quantidade dada de trabalho social, crescendo
a exploragao, crescem a taxa de lucro e o mais-trabalho se o
consumo operario conserva a mesma estrutura; se este consumo

se modifica, nada podemos dizer "a priori" a respeito da evolu-
cdo da taxa de lucro, porém o valor dos empregos dos lucros

(o mais-trabalho) crescera.

O valor da forga de trabalho é tanto direito Sobre'pa.rte do trabalho
social como valor das mercadorias adquiridas. A "divisao capi-
talista" do preco do produto & também univocamente ligada a

taxa de lucro para uma estrutura do produto dada. "Mutatis mutan
dis™,como vimos, temos um conjunto de relagoOes funcionais seme-
lhante. Se quisermos abandonar a hipdtese de um gasto integral
do salario segundo uma dada estrutura de consumo, o estatuto

da teoria da exploragao nao fica prejudicado: a interpretacgao
correta da significagao dos pregos de produg¢ao, nos moldes da
teoria do valor-trabalho, confirma o lucro como fracao do traba-
lho da sociedade nao reapropriada pelos trabalhadores: como

mais-trabalho.

Y ANEXO MATEMATICO

1. ESTUDO DA RELACAO FUNCIONAL ENTRE TAXA DE MAIS-VALIA E TAXA
DE LUCRO

Consideraremos .a relagao (13):

r [ %
1+ > F

=4
L =&Y
{(13) e =

by
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E bem conecias't! gue a matriz inversa [7r__1 A] 1 para

<~ A(A) ), € o limite de uma se-

Dgr<R » {isto e, para 4‘H_
rie de poténcias de matrizes convergente, a série (4+r) 2 (4+r]Ak

Relembremos que fizemos as hipoteses seguintes: 1 & estritamen-
te positivo; a matriz A é decomponivel. Para nossas demonstra-
cdes é conveniente considerar que A é reordenada, aparecendo
na sua forma normal(zl, os vetores 1 e Y sendo reordenados
de maneira correspondente. Suporemos que a matriz guadrada inde-
componivel 1 que figura no canto superior a esquerda da for-
ma normal de A (a matriz dos bens basicos) é prlmltlva,(B)

e que sua raiz caracteristica dominante, A(Al), e a raiz carac-
teristica dominante de A (economicamente, isto significa que

a taxa de reprodugdo interna dos bens nao basicos é maior gue

a dos bens basicos). Os vetores 1l e Yl correspondendo a

B4 sio estritamente positivos (ll por hipotese; Y, porque
vetor do produto bruto dos bens basicos necessarios a obtengao

do produto liguido y).

A relacgdao (13) se reescreve, para 0<r<R:

k
(17) e = ¥ [r(1en) LAY ]
k=0 EY
a) A taxa de mais-valia e & funcdo continua de r. De fato,

chamando a fungao r(4+r)" p AR Y de fungdo £, , f, é .con-

Qy k k
L4 -
tinua para cada ke N e a sequéncia de somas par01a15 da série

infinita Z[fk) .converge uniformamente para-a funcao (13) no
(4)

intervalo de convergéencia. Logo, a fungado (13) é continua.

-

(1) Ver nota 3 supra; e nota 13 para a definigao de R .

(2) Ver Gantmacher. The theory of matrices, vol. II, Chelsea
Publishing Company (New York) 1960, p. 75.

(3} ot lealdo (1968), pp. 114-115 para a definigao da primitivi
dade.

(4) Esta sequéncia € crescente, limitada por cima.
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(13) sendo injetiva, ela é inversivel.

b) A taxa de mais-valia e é uma funcdo crescente de r '

positiva e concava (no intervalo de convergéncia). E sabido

que uma série de poténcias como (17) pode ser diferenciada termo

a termoc n vezes no seu intervalo de convergencia. Logo:

de oo k-1 p Kk
(18) — = + K+ Y
I =°{4 (k 4)r](4+r) LA F?

=

ot I ﬂE-:-Zé k[ 2+ (ke 1) F] (440)F % paky
: dl:l k::o : ‘EY

Observamos que as somas infinitas (18) e (19) sao respectivamen-

te maiores ou iguais que as somas:

F e ke )] e o)™ g ak X,

k=0 84
- Y7 k[2+ (ke)r] (4er) 20, aky
o Ly
(5)

Logo, .CI_E‘;bO e d_Qe :;0 ¢

as quais sao positivas.
- dr dr?

c) quando r tende para R , a funcao (14) admite uma assintota.

:”ﬁtilizamos aqui a primitividade de A. . A propriedade & demons-

trada s= mostramos que Pimk {k(4?r)kE1A5%%]>() quando r = R.(6}

Isto equivale a provar que = Lira e [ R P, %ﬁm)k%]>0.
Como A, € primitiva, sabemos que E”“k_,ao X£%5y<existe e é uma
matriz positiva.(7)_Logo, funk [R?1( Aa ]k;g ];.0.

s AlAd! 3y

d) Evidentemente, todas estas propriedades sao verificadas para
as relacoes (14) e (15).

(5) Posto que‘&>0,§ﬁ>0,e A1 € indecomponivel.

kY k Yo ' )
(6) Posto gque Pﬁ‘fy = E“A*EY ; gue A(Al) = A(a) por hipotese, e que
que neste caso a serie infinita Z(fk) diverge,

(7) cf. Nikaido (1968), teor. 8.2 P. 12% & teor, B.l p: 110.
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2. AS RELAGOES FUNCIONAIS DE DUMENIL E LIPIETZ

No guadro da problematica tradicional da exploragdo, Duménil

(Duménil (1982), p. 132) propde a relagao:

-1 %
(20) e=rv [I-(1+r)A)7d
e em lugar da relagdo (13), Lipietz (Lipietz (1983), pp. 100-101) propoe:
-1
(21) e = rv[I-(4+r)A] ¥
i A
Demonstraremos que estas relagoes sado idénticas as nossas rela-

coes (14) e (13). Basta provar que:
(22) 1-(Mer)A] = (1-A)[1-(14P)A] " (1- A)

De fato, neste caso, obtemos a partir de (21), por. exemplo,

¥ o g [Tan )L AT —/ﬂ\]"](l—f\]"'yé‘T

qar 14¥
isto e:
€=_"L———'P.[ A '[—A]—Jll
1+r 1% ¢ Y
Ora:

(12 taerda] ™= [ (14 ) (1-A) = 1]
[ t1=-a) [ 1) (1=4) = r 1] (1-4)"]"

= {1-a)[1 =(ae)A 1 =a)"
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